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Temporale Logik

Past-Operatoren

Semantik

Ki(eA) =t <= Fallsi>0,s0K;_1(4) =t
Ki(BA)=t <= K;(A)=tfirallej <i

Weitere Operatoren

ed = —-o-4
eA = —|E|—|A

Einige allgemeingiltige Formeln

(P1) e A— —ofalse

(P2) e-A— -84

(P3) A— ©0A

(P4) A—osA

(P5) ©(A—B) « (6 A— ©B)
(P6) ©(AAB) < (9 AA®©DB)
(P7) e(AAB) < (¢ AN©&DB)

Erweiterung des formalen Systems: 7,

(ptll) e-A— -8 A

(pltl2) ©(A— B) < (8 A— ©B)
(pltI3) BA—ANoBA

(pltl4) < e false

(plt15) A — ©0A

(pltle) A — 08 A

(prev) A e A

(pind) A—B,A—©A+A—8B8B

Zweistellige Past-Operatoren

K;,(Aatlast B) =t <= K;(B)="ffurallej <1
oderKy(A) =t fur das gofitek < i mit K, (B) =t
K;(AsinceB) =t <= esgibtj <imitK;(B)=tundK;(4)=tfurallekmitj <k <4
oderKy(A) =tfurallek < 4



Zusammenhange zwischen den Operatoren

©A « Aatlasttrue

BA < Anfalse atlast—A4
AsinceB < Batlast(4 — B)
Aatlast B <~ -Bsince(AA B)

Erweiterung der Axiomatisierung

(at) AatlastB <~ ©(B — A)A © (—B — A atlast B)

Beispiel einer Herleitung

Herleitungvon ©8-B — A atlast B

(1) —(AatlastB) — &—(B — A)V e—(—-B — A atlast B) (atl)(prop)

(2) —(Aatlast B) — —efalse (1)(P1)(prop)

(3) —(AatlastB) — (e BAe—-A)V(e—-BA e—(A atlast B)) (1)(P7)(prop)

4 B5-B—-BA©B-B (pltI3)

(5) ©8-B— ©-BA©68-B (4)(prev)(plti2)(P6)
(6) —(AatlastB)A ©eB-B — e-(AatlastB)A © ©6B-B (prop)(3)(5)

(7) —(AatlastB)AN ©eB-B — ©(—(Aatlast B) A ©8-DB) (6)(P6)(pltl1)(prop)
(8) —(Aatlast B)A eB-B — B-efalse (pind)(2)(7)(prop)
(99 eO0O-B — AatlastB (prop)(8)(plti4)

Die Herleitung verwendet die nicht hergeleiteten Formeln (P1), (P6) und (P7).



