Wohlfundierte Rekursion

Vorgangerrelation <CAxA,acA
*<({a})={d €A|d <a}
Funktionsrestriktion ~ f]A’: A’ - Bfirf:A— Bund A’ C A

f1A"={(a,f(a)) | a € A"}

Satz Sei < eine wohlfundierte Relation auf einer Menge A.
Gelte F(a,h) € B fur alle a € A und alle Funktionen £ : *<({a}) — B.
Dann gibt es genau eine Funktion f : A — B mit

Va € A.f(a) = F(a,f]*<({a}))
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Induktive Definitionen

Menge von Regelinstanzen R (X/y), X endlich
» Pramissen X, Konklusion vy

Definition Eine Menge Q ist R-abgeschlossen, falls fur alle
(X/y) € Rgilt: X C Q =y € Q. Fir eine Menge Q setze

A

R(Q)={y|3IXCQ.(X/y) €R}.

Lemma Eine Menge Q ist genau dann R-abgeschlossen, wenn
R(Q) € 0.

Satz  Setze A = J, .y R"(0). Dann gilt:
1. A ist R-abgeschlossen.
2. R(A) = A.
3. Aist die kleinste R-abgeschlossene Menge.
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Ableitungsinduktion
Menge von Regelinstanzen R
Induktive Definition von R-Ableitungen Dg

(0/y) € Dg, falls (0/y) €R

{(D1/x1);- - (Du/xa) }/y) € D,

falls ({x1,...,x:}/y) €R
und (Dl/xl) € Dg, ..., (Dn/xn) € Dg

» Direkte Teilableitung d=<yefallse=(D/y)undd e D
» Teilableitung  d < e, fallsd <] e

dlFry, fallsd = (D/y) € Dg
IFry, falls d Ik y flr ein d € Dg
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IMP: Eigenschaften der natirlichen Semantik

Satz  Seien S € Stmund 0,0’, 0" € 3. Gilt (S,0) — ¢’ und
(S,0) — o, dannist o’ = o”.

Satz Seien S € Stm und o, ¢’ € 3. Dann gilt
(while true do S,0) 4 o'
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